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N O T E  S U R U N E  T R A N S F O R M A TI O N  G É O M É T RI Q U E.

[ Fr o m tli e J o ur n al  f ür di e  r ei n e u n d  a n g e w a n dt e  M ai h e m ati k  ( Cr ell e), t o m. l x vii . ( 1 8 6 7), 

p p. 9 5,  9 6.]

L a  l e ct ur e d e l a N ot e  d e M.  H ess e,  “ Fi n  U e b ertr a g u n gs pri n ci p ” (t. L x vi.  p. 1 5  
d e c e J o ur n al) m ’a s u g g ér é l es r e m ar q u es s ui v a nt es :

S oi e nt  ( Oi, 6,, Ci,  d y), ∖ y  C a,  d ,̂  b ,̂ C 3,  d ^) d es c o nst a nt es d o n n é es, o n p e ut
s u p p os er q u e l es c o or d o n n é es ( x, y) d ’u n  p oi nt  q u el c o n q u e  d a ns  u n  pl a n s oi e nt e x pri m é es  

e n f o n cti o ns d es  p ar a m ètr es  v ari a bl es  ( w, v) p ar  l es é q u ati o ns

E n  i ntr o d uis a nt u n e n o u v ell e i n d ét er mi n é e s, c es é q u ati o ns p e u v e nt  êtr e é crit es d a ns  l a 

f or m e 

p o ur d es v al e urs d o n n é es d es c o or d o n n é es (æ ?, y) l a q u a ntit é s est e n g é n ér al d ét er 

mi n é e  p ar  u n e  é q u ati o n q u a dr ati q u e,  et l es p ar a m ètr es u  et v s o nt d es f o n cti o ns li n é air es 

d o n n é es  d e  s ; il y  a c e p e n d a nt d e u x c as p arti c uli ers  q u ’il c o n vi e nt d e disti n g u er.

1 °. L ’é q u ati o n q u a dr ati q u e e n 5 p e ut a v oir l a r a ci n e 5  =  0 et, d é b arr ass é e d e c e  

f a ct e ur, s e r é d uir e p ar c o ns é q u e nt à u n e é q u ati o n li n é air e ; c e c as p arti c uli er  a li e u si
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la condition (αδc)(δccZ) = (αM)(αc(Z) est remplie, où la notation {abc) désigne le déter
minant

Dans ce cas u et v sont des fonctions rationnelles de {æ, y) et la transformation a la 
signification géométrique suivante :

En considérant deux droites quelconques L, M dans l’espace et en menant par le 
point donné (æ, y) la droite unique G qui rencontre ces deux droites, on peut supposer 
que U et V soient des paramètres qui déterminent les positions des points de rencontre 
sur les deux droites respectivement ; c. à. d. que u soit la distance d’un point fixe sur 
la droite L au point de rencontre avec la droite G, et de même que v soit la distance 
d’un point fixe sur la droite M au point de rencontre avec la droite G.

2°. Supposons b^ : = b^ : C2 = δ3 : C3, ou ce qui est au fond la même chose 
61 — Cl = 0, b-i — C2 = 0, 63 — C3 = 0 ; alors s est déterminée par une équation simple, mais 
U et v ne sont plus des fonctions rationnelles de s ; on voit que dans ce cas ib -f- v 
et wv sont des fonctions rationnelles de (.«, y), et que par conséquent v, et v sont les 
racines d’une équation quadratique qui contient {æ, y) linéairement. On peut supposer 
que U et v soient les paramètres de deux points sur une droite donnée, c. à. d. que 
U et v soient les distances de ces deux points respectivement à un point fixe situé 
sur la droite donnée ; on a ainsi la transformation de M. Hesse.

Je n’ai pas cherché la signification géométrique des formules générales.

Caitibridge, 10 octobre 1866.
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