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A N  I N S T A N T A N E O U S D E M O N S T R A TI O N  O F  P A S C A L ’S  

T H E O R E M  B Y  T H E  M E T H O D  O F  I N D E T E R MI N A T E 

C O O R DI N A T E S.

[ P hil os o p hi c al M a g azi n e,  x x x vιι.  ( 1 8 δ 0), p. 2 1 2.]

T h e  n e w  a n al yti c al g e o m etr y  c o nsists ess e nti all y of  t w o p arts — t h e o n e 

d et er mi n at e,  t h e ot h er  i n d et er mi n at e.

T h e  d et er mi n at e  a n al ysis c o m pr e h e n ds t h at cl ass of  q u esti o ns  i n w hi c h  
it is n e c ess ar y  t o ass u m e i n d e p e n d e nt li n e ar c o or di n at es, or els e t o t a k e 
c o g ni z a n c e of  t h e e q u ati o ns b y w hi c h  t h e y ar e c o n n e ct e d if t h e y ar e n ot  

i n d e p e n d e nt. T h e  i n d et er mi n at e a n al ysis ass u m es at will  a n y n u m b er  of  

c o or di n at es, a n d l e a v es t h e r el ati o ns w hi c h  c o n n e ct t h e m m or e  or l ess 

i n d efi nit e, a n d r e as o ns c hi efl y t hr o u g h t h e m e di u m  of t h e g e n er al pr o ­

p erti es  of al g e br ai c f or ms, a n d t h eir c orr es p o n d e n ci es wit h  t h e o bj e cts of  

g e o m etri c al  s p e c ul ati o n. P as c al ’s t h e or e m of  t h e m ysti c  h e x a g o n,  a n d t h e 

a n n e x e d d e m o nstr ati o n  of  its f u n d a m e nt al pr o p ert y,  b el o n g  t o t his br a n c h  of  

t h e s u bj e ct, a n d  aff or d  a n  i nstr u cti v e a n d  stri ki n g e x a m pl e  of  t h e a p pli c ati o n  

of  t h e p ur e  m et h o d  of  i n d et er mi n at e c o or di n at es.

L et  X,  y,  z, t, u,  v  b e  t h e si d es of  a  h e x a g o n  i ns cri b e d i n t h e c o ni c U. L et  

t h e h e x a g o n  b e  di vi d e d  b y  a n e w  li n e φ  i n a n y m a n n er  i nt o t w o q u a dri ­

l at er als, s a y x yz ψ, t u v φ.

T h e n

t h er ef or e 

t h er ef or e a y  —  α w  a n d <∕ > ar e  t h e di a g o n als  of  t h e q u a dril at er al  t x vz.

B y  c o nstr u cti o n, φ  is t h e di a g o n al  j oi ni n g x,  υ  (t h at is, t h e i nt ers e cti o n of  

X  a n d  V)  wit h  z, t ∖ a n d t h us w e  s e e t h at a y  —  a n  is t h e li n e j oi ni n g t, x  wit h  

υ,  z ; b ut  t his li n e p ass es  t hr o u g h y, u. T h er ef or e  x,  t; y,  u ; z, v li e i n o n e  

a n d  t h e s a m e ri g ht li n e. Q. E. D.
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