Dowdd gieometryczny dwuch zasadniczych twierdzen
teorji postepu gieometrycznego.

Oznaczmy kolejne wyrazy postepu przez al, a2, a3,.. an . ; wykiadnik
za$ postepu przez gq. Sumy pierwszych dwuch, trzech i t. d. wyrazéw po-
stepu niech bede s2, s3,...sn,... Na prostej OX odkiadamy odcinek OA=al,
przez A prowadzimy prosta AY, nachylong do OX pod katem 45° przez
punkt O poprowadzimy prostg OZ pod takim katem o do OX, zeby tgo=q.
Przez punkt A poprowadzmy prostopadta do OX; przypusémy, ze prostopadia ta
przecina prostg OZ w punkcie B. Przez B poprowadzmy réwnolegta do OX
az do przeciecia sie z prosta AY w punkcie C, przez C za$ poprowadzmy
prostopadtg do OX i przypusémy, ze prostopadia przecina OX i OZ odpo-
wiednio w punktach C' i D; przez D poprowadzmy réwnoleglg do OX, prze-
cinajaca AY w punkcie E, i t. d.

Mamy

W ten spos6b rzuty odcinkéw AC, CE i t. d. na 0§ OX, réwne odcin-
kom BC, DE i t. d.,, sa kolejnemi wyrazami postepu, poczynajac od o2. Owdz
s2=0C", s3=OE' i t. d.

Przypus¢my, ze miedzy prostemi OZ i AY mamy dwa kolejne odcinki:
MN, roéwnolegly do osi, i NP, prostopadty do niej. Przypusémy dalej, iz
przedtuzenie odcinka NP przecina 0§ w punkcie N' i ze MN=an, NP=an+l.
Mamy tedy sn=ON".

Poniewaz N'P=ON'"tga=snqi N'P=N'N-+NP=AN"+NP=sn-al-+alqgn,
zatym sng=sn-ai-+algn, skad otrzymujemy wzér na sn.

Rozwazmy teraz przypadek postepu nieskoriczonego. Jezeli <1, czyli
a<450, to proste OZ i AY przecinaja sie w punkcie Q, ktérego rzutem na
0$ niech bedzie Q. Postep jest nieskonczenie malejgcy; sumg jego jest od-
cinek 0Q"=O0A-+QQ', czyli skad otrzymujemy znany wzér na sume.

Przy gq=1 proste AY i OZ nie przetng sie po tej stronie osi. po kto-
rej budujemy kolejne wyrazy postepu. Postep jest w tym przypadku szere-
giem rozbieznym.

Odesa, w maju. Romuald Witwinski.
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