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Przewodniczgey: Zastgpca Dyr. Dr. Lupwik TEICHMANN.

A~

Sekretarz zawiadomil Wydzial o nadeslanéj od bez-
imiennego Autora rozprawie bez tytulu, zajmujgcéj sie roz-
winigciem zasadniczych poje¢ Fizyki, ktorg przedewszyst-
kiém oceniéby wypadalo, czy moze byé przedstawiona Wy-
dzialowi. Wydzial polecit Drom Kuvozy§skiemu i Karris-
SKIEMU t¢ pracg pod wspomnionym wzgledem ocenié i zdaé
sprawe¢ o niéj na najblizszém posiedzeniu.

e

Sekretarz Wydzialu Prof. Dr. Kuvozy&skr odezytal
tres¢ rozprawy, padeslanéj przez Profesora Dra Oskara
FaB1ANA: Obliczanie wartosci szeregdw nieskovczonych, a
zwlaszcza szeregdw o bardzo stabéj zbieinosci.

Autor w roku 1871 podal ogolne twierdzenie
zbieznosci i rozbieznosci szeregow mieskonczonych, w
postaci roéwnania:

Ye = 1— ﬁ,
u’r oot | r
Wydzial matem.-przyrodn, 10
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w ktorém « > 1 wskazuje szereg zbiezny, o << 1
szereg rozbiezny. Dowod tego twierdzenia opart wow-
czas Autor na rachunku calkowym ). Lecz zdaje mu sie
rzeczy pozadang, aby twierdzenie to, obejmujace wiele
znanych kryteryjow zbieznosci, dalo si¢ i na elemen-
tarnéj drodze udowodni¢. Stésowne uzycie znanego

symbolu (7:) postuzylo mu do osiagniecia tego celu.

Wedlug twierdzenia tego okazuje si¢ zarazem,
iz mozna obliczy¢ wartoS¢ szeregu sumujac r poczat-
kowych jego wyrazow i dodajac jeszcze dopelnienie
(r + 1) 4.4,

a — 1
;1—., mozna bylo zaniedbaé. Zadajac dokladno-
gei rachunku w nieco wiekszéj liczbie cyfer dziesigt-
nych, n. p. w 9ciu, wypadaloby wzia¢ r tak wielkie,
aby bylo: ,

T =iy : = 100000
- < 1o czyli r S Ty
W wielu szeregach wszakze maleja wyrazy tak

, przyczém » powinno by¢ tak wiel-

kie, aby

Bl ; i 1
szybko, iz nietylko w. . , znika, zanim jeszcze A

Ot S
o

I jeszcze nie

niedba¢ mozna, ale nawe
wplywa na wartos¢ sumy.

Szeregi takie mozna ucia¢ daleko blizéj poczat-
ku; lecz nie ma dla nich pewnéj wskazowki, dokad
iS¢ w szeregu nalezy, azeby dopelnienie przy zalozo-
néj dokladnosci znikato, lub téz moglo by¢ obliczoném,

Y Rocznik Towarzystwa technicznego. Tom IL, str. 1
i nast, Lwéw 1871,
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jezeli jeszcze nie znika.. Tymeczasem liczne zadania
wyzszéj matematyki, szezegolnie za$ astronomii i fizy-
ki teoretycznéj, wymagaja nietylko przekonania sie,
czy szereg jest zbieznym, ale wlasnie podania jego
liczebnéj wartosci.

Glowna wiec trescig niniejszéj rozprawy jest
" wskazanie sposobu, jakim mozna uczyni¢ sume zbiez-
nego szeregu zalezng od pewnéj nie wielkiéj liczby
poczatkowych jego wyrazow. W tym celu wyprowa-
dza Autor przedewszystkiém wzor na sumeg funkceyj

ksztattu s f.(x) i stosuje go nastepnie do obliczenia

wartosci szeregow.

Szereg bowiem nieskonczony daje sig roztozy¢ na
pewna liczbe wyrazow poczatkowych, ktore sie bezpo-
¢rednio sumuja i na sume nieskonczenie wielkiéj licz-
by wyrazow dalszych, ktora sie daje obliczy¢ wedlug
owego wzoru, kladac w nim y = oo.

Wzor dajacy 3 f.(x) w zaleznosci od pewnego
szeregu, ktorego ;(vyrazy sa koléjnemi pochodnemi
funkeyi f,(x), mnozonemi przez wspélczynniki utwo-
rzone z liczb Bernouillego, jest wprawdzie znanym;
ale zwykle uzywane wyprowadzenie jego jest niezmier-
nie zawile, a szczegélnie té7 roztrzasanie dopelnienia
tego szeregu jest zbyt trudne. :

Autor staral sie wiee naprzod uprosci¢ jak naj-
bardziéj wywod tego wainego wzoru, roztrzasanie do-
petnienia opart na pogladzie geometrycznym, wylozyl
nastepnie zasady obliczania szeregdw, chociazby o bar-
dzo stabéj zbieznosci, a nakoniec dodal wykonane we-
dtug tych zasad obliczenie wartosci trzech réznych
SZeregow.

AAAAARARANS,
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Prof. Dr. Kakninskr przeklada swg pracg: Preycey-
nek do teoryi wahadla sekundowego.

‘W pracy téj Autor wychodzac ze znanego wzo-
ru na czas jednego wahnienia

t:ﬂ\/—l—,
g

i uwzgledniajac sile odsrodkowa z wirowego obrotu
ziemi pochodzacy, sprowadza wzor na dlugos¢ waha-
dfa sekundowego, w miejscu, ktorego szérokosé¢ geo-
graficzna jest = ¢, do ksztaltu:

G¢

g 4a '
i ?—‘T‘Q 0CO0SQCosS @,

w ktorym G, oznacza przyspieszenie sily ciazenia pod
szérokoscia geograficzna ¢, poprawng czyli geocen-
tryczna ¢; a oznacza promiefi rownika, aoCosy pro-
mien rownoleznika, wreszcie 7' czas jednorazowego
obrotu ziemi czyli dzien gwiazdowy.

Stosujac to zrownanie do sferoidu plynnego je-
dnorodnego, autor korzysta z pracy Lapuasa (tom IT.
mechaniki niebios) i okazuje, Ze w tém przypuszcze-
nin wzoér powyzszy- przybralby ksztalt :

G

Iy = —¢ (1 — e’sin’g)

3 4a /

— 773 0C0SgC0s Y,
gdzie G, oznacza przys$pieszenie sily ciazenia pod ro-
wnikiem, ¢ zas mimosrod elipsy potudnikowéj, tak iz:

a®*—>b?
eﬂ i

e o

Stosujac zas to ostatnie zréwnanie na I, do rze-
czywistego sferoidu ziemskiego, Autor w miejsce wy-
kladnika — } ktadzie niewiadoma =, i tak z dotychcza-
sowych pomiaréw ziemi, jak ze spostrzezen czynionych"
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wahadiem odwracalném na réznych punktach kuli ziem-
skiéj, znajduje, ze z ta sama dokladnoscia, z jaka zna-
ne jest splaszczenie ziemi, jest
Sl
== i

Tym sposobem wzoér na dlugo$é wahadla sekun-
dowego na sferoidzie ziemskim rzeczywistym otrzy-
muje ksztalt:

b @ % b1 e“sin’q»)—% = 74,92 0608 ¢ coS ¢ .

W wyrazeniu tém (1 — &%sin’p) T = t, ozna-
cza dlugos¢ normalnéj do powierzehni sferoidu w punk-
cie, ktorego szérokos¢ geograficzna — ¢, poprowadzo-
néj i przedluzonéj az do przecigcia si¢ z osig obrotowa,
ziemi, kiedy promien rownika a bierzemy za jednosé;
tak iz wzor powyzszy da sie napisaé krotko:

R % Vi, — ;—% t, cos’p.

A gdy z rocznika astronomicznego berlinskiego
na rok 1852, dla kazdego ¢, log ¢, od razu powziaé
mozna, przeto tak wyznaczenie ilosci G,, jak naste-
pnie obliczenie dlugosci wahadla sekundowego dla da-
nego miejsca nie ulega zadnéj trudnosci.

Autor wyznacza G, z obserwacyi berlinskiéj
Bessra i tym sposobem otrzymuje wzor liczebny na
dlugos$é wahadla sekundowego w metrach

l, = 99975874 \/t; — 75360508 t, cos’p ).

Sprawdzajac ten wzoér za pomoca S$cislych spo-

strzezen wykonanych dwukrotnie w Krolewcu przez

*) Cyfry kréska nakryte oznaczaja logarytmy z domysl-
ném na koicu — 10,
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Brssta i Perersa, a w Giildenstein przez Scmuma-
cHERA 1 PrTERsA, okazuje Autor zupelna, az wlacz-

nie do setnych czesci milimetra, zgode obserwacyi z
rachunkiem.

Rozprawe powyzszg przestano Komitetowi redakeyjnemu.

A~ A A,

Posiedzenie nadzwyeczajne dnia 14 czerwea.

Przewodniczacy: Dr. Jozer MAJER.

Sekretarz odczytal motywowane podanie z dnia 28
pazdziernika 1874 przestane Wydzialowi przez Dra StrzE-
LECKIEGO 1 Prof. Zmurky, w ktérém ci dwaj Czlonkowie
czynni Akademii Umiej. przedstawiajg na Czlonka kores-
pondenta w Wydziale matematyczno-przyrodniczym Akad.
p. Jaxa Fraxgeeo Profesora mechaniki, a obecnie Rekto-
ra w c. k. Akademii technicznéj we Lwowie.

Gdy o tém przedstawieniu stésownie do przepiséw
§ 18 Statutu Akad. Umiej. i § 56 Urzadz. wewn. Akad.
Wydzial matematyczno - przyrodniczy na posiedzeniu doia
91 grudnia 1874 zawiadomiono, a na posiedzeniu dn. 20
kwietnia 1875 zawiadomienie to powtérzono, przeto Wy-
dzial przystapil do wyboru. Przy glosowaniu tajném Prof.
Jan FrANKE zostal jednomyslnie obrany kandydatem na
Czlonka korespondenta Akademii Umiej. w Wydziale ma-
tematyczno-przyrodniczym.

AAAAAAAAA
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Posiedzenie dnia 21 czerwea.

Przewodniczgcey: Zastepca Dyr. Dr. Lunwik TEICHMANN.

Sekretarz Wydzialu Dr. Kuczy&skr odezytal tresé
rozprawy nadeslanéj przez Czlonka czynnego Akad. Umiej.
Prof. Zmurkn: Prayczynek do rachunku przemiennodci.

Przy sposobnosci skladania kursu odczytow o ra-
chunku przemiennosci, przyszedt Autor do przekona-
nia, ze ze wzgledu na te czes¢ téj nauki, ktora sie
zajmuje wykryciem znamion najwiekszosci lub naj-
mniejszosci calek, pracy Jakosieco, KreBscua, Spi-
TzZERA, MiNDINGA 1 Apama Masera, jakkolwiek kazda
W swoim rodzaju znamienita, nie moga by¢ podstawa
do wykladow publicznych. Traktuja one te nauke na-
der zawile, poczatkujacym niedostepnie i nie siegaja
rezultatami takiego kresu, aby w danym pozypadku
mozna je bezposrednio i praktycznie zastosowac.

Cheae sie w téj mierze poczatkujacym przystu-
zy¢, zajal sie Autor przedewszystkiém uproszczeniem
tak zwanéj podwojnéj transformacyi Jaxosieco, poda-
néj w celu stopniowego znizania liczby argumentow,
znajdujacych sie w wyrazie drugiéj przemiennosci téj
calki, przy ktoréj nam chodzi o rozstrzygniecie, czy
Jéj wartos¢ glowna (obliczona na podstawie zrownania
pierwszéj przemiennosci do zera) jest najwiekszoscig
lub najmniejszoscia, czy nie.

Gdy Autorowi sie juz udalo pierwsza z tych
transformacyj do najprostszego sprowadzi¢ postepowa-
nia, znalazl on bardzo prosty sposob zastapienia po-
dwojnéj transformacyi Jakosirco prawidlowo poste-
pujacém sumowaniem.

Przystepujac do rozszérzenia tak ulatwionego
sposobu transformacyi do zbadania calek wielokrotnych
Autor przekonal sie wkrotce, ze ta droga nie dojdzie
sie do zamierzonego celu, az nareszeie udalo mu sie
obmyslé¢ tak zwang funkcyje oskulacyjna, ktora
jako wspolezynnik przemiennosci niewiadomych funk-
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cyj odpowiednio zastésowana, zniza w wyrazie drugiéj
przemiennosci, rzéc mozna prawie bez rachunku, liczbe
argumentow do zadanéj najmniejszéj, uwalniajac ryczal-
towo te argumenta od wszelkich wzajemnych zwiazkow
W postaci nierozwiazanych rownan rozniczkowych.
Wreszcie, Autor idac torem podobnym do meto-
dy, jaka podal w celu rozpoznania zwyklych najwiek-
szosci 1 najmniejszosci w pamietnikach césarskiéj Aka-
demii Umiejetnosdi w Wiedniu, doprowadzil ostatecz-
nie do prawidlowego ulozenia funkeyj niezaleznych
zmiennych; ktorych znaki rozpoznane w zakresie prze-
pisanéj zmiennosci, dostarczaja nieomylnych znamion
najwigkszosci i najmniejszosci catki wielokrotnéj.

Rozprawe powyzsza odstapiono Komitetowi redak-
cyjnemu, w celu zamieszczenia jéj w pismach Akademii.

A A

Nastgpnie Profesorowie Dr. Kuczy¥skr i Dr. Kagr-
11X8K1, ktérym polecono dnia 20 maja b. r. ocenienie roz-
prawy zajmujacéj sie rozwinigciem zasadniczych pojeé Fi-
zyki, nadeslanéj przez bezimiennego autora, zdajac sprawe
z téj czynnosci, oswiadezyli: iz ta praca nie kwalifikuje
sie do przedstawienia Wydzialowi.

-

Posiedzenie administracyjne w dalszym ciagu poprze-
dzajacego.

Na wniosek Dra KvozyXskirgo i Dra KarLiXskieco
Wydzial uchwalil prace Prof. Dra Oskara Fapraxa: Obli-
czanie wartosci szeregbw nieskonczonych, a zwlaszcza szere-
géw o bardzo stabéj zbieimodci, ktéréj treéé odezytano na
posiedzeniu d. 20 maja b. r. (zob. str. 1x1), przeslaé Ko-
mitetowi redakcyjuemu w celu zamieszczenia jéj w Pamig-
tuiku Wydzialu matem.-przyr. Akad. Um.
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