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S U E  L A  T R A N S F O R M A T I O N  C U B I Q U E  D ’U N E  F O N C T I O N  

E L L I P T I Q U E.

[ Fr o m t h e C o m pt es  R e n d us  d e l'A c a d é mi e  d es S ci e n c es d e P aris,  t o m. l xi v . J a n vi er —  
J ui n, 1 8 6 7,  p p. 5 6 0 — 5 6 3.]

S oi t  U = { a,  b, c, d, é ^ x, 1) * u n e f o n cti o n q u arti q u e q u el c o n q u e d e x ∖ I, J  l es 
d e u x  i n v ari a nts:

(/ =  a e  —  4i b d  +  3 c ,̂ » 7  =  a c e  —  a d ^  —  b ^ e  +  2 b c d  —  c ^),

P  —  2Ι J ^
et  pr e n o ns  ∩  = ---- ------- p o ur  l’i n v ari a nt a bs ol u d e  T J. S oi e nt  d e  m ê m e  T J'  =  Ç a' , b',  ...' § x, 1/

l'i —  2 J J " ^  . . t— _
et ∩'  =   l’i n v ari a nt a bs ol u d e T J'. E n  s u p p os a nt q u e y  T J, y  T J' s oi e nt l es 

r a di c a u x d es d e u x f o n cti o ns elli pti q u es li é es p ar l a tr a nsf or m ati o n d u tr oisi è m e or dr e  
o u c u bi q u e, o n p e ut s e pr o p os er l a q u esti o n q u ell e est l a r el ati o n e ntr e l es d e u x  
i n v ari a nts a bs ol us ∩,  Ω'  ? J ’ai tr o u v é c ett e r el ati o n d ’a b or d p ar d es c o nsi d ér ati o ns  
g é o m étri q u es q ui  m e  f ur e nt s u g g ér é es p ar  u n e  l ettr e d e  M.  S yl v estr e  ; p uis  j e l’ai d é d uit e  
d es  f or m ul es p o ur  l a tr a nsf or m ati o n c u bi q u e d o n n é es  p ar  M.  H er mit e,  Cr ell e,  t. L X.,  1 8 6 2,  
p. 3 0 4), et e nfi n, à l’ai d e d ’u n e c o nsi d ér ati o n tir é e d e c es f or m ul es, j’ai r é ussi à  
l’o bt e nir à m o y e n  d es f or m ul es d es  F u n d a m e nt a  N o v a. J e v ais  d o n n er  i ci c ett e d er ni èr e  
i n v esti g ati o n d e  l a r el ati o n d o nt  il s ’a git.

E n s u p p os a nt q u e l es f o n cti o ns T J, T J' s oi e nt tr a nsf or m é es li n é air e m e nt e n  
( 1 —  a J }  ( 1 —  ( 1 —  ( 1 —  r es p e cti v e m e nt, p o ur e x pri m er l a li ais o n e ntr e l es

m o d ul es  P, a u li e u d e l’é q u ati o n e x pli cit e e ntr e  ̂ k, ( ^ F u n d. N o v a,  p. 2 3), j e 
m e  s ers d es f or m ul es, p. 2 5, l es q u ell es e n y é cri v a nt
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c’est-à-dire 

deviennent

Tjcs transformations linéaires donnent sans peine 

et il s’agit entre ces équations d’éliminer a, >8, k, λ de manière à obtenir une équation 
entre il, ∩'.

J’écris

L’équation entre a, /3 donne 

et on a de là 

puis, en faisant attention à l’identité 

on obtient entre a', β', la relation très simple a! + β' = 1.

L’expression de donne 

et on a de là
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Or on a

et de là, en formant l’expression de la fonction —i trouve égale à(oa +1)
la valeur qui vient d’être donnée pour Ω en termes de a : on a donc 

et de même

Avec la relation α' + ∕3' = l, l’élimination de a.', β' entre ces équations ne présente 
pas de difficulté.
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